1.قابلية اشتقاق دالة في عدد 
لتكن 1 دالة عددية معرفة على مجال مفتوح مر كزه عدد 2 . 
ع 57 


X44 رل‎ - 


العدد 7 يسمى العدد المشتق للدالة ۴ في 2 , ويكتب . A0‏ 


17-414 ممن فين الدالة ۴ غير قابلة للاشتقاق 


X424 رم‎ - 1 


.اذا کان: م - 


نقول إن #قابلة للاشتقاق في ۾ إذا كان: ۸ع في ج ومنحناها يقبل نصف مماس مواز حور الأراتيب . 


.إذا كان (ه )ي ± (ه) ز١‏ فإن الدالة ۴ غير قابلة للاشتقاق في 2 
ومنحناها يقبل نصفي ثماس ليس هما نفس الحامل . 
في هذه الحالة ((ه) ,4)4 تسمى نقطة مزواة 


وني هذه الحالة لدينا : (a)‏ £ = )ا lim fz)‏ . 


Xa X—~d 

- قابلية اشتقاق دالة على اليمين و على اليسارفي عدد : 
لتكن ۴ دالةعددية معرفة على مجال من النوع ]ء+4,4] حيث0 < £ . 
#قابلة للاشتقاق على اليمين في ج رذ کان: چے ⁄- 00 ہز . 


xa 2-2-0 

هذه النهاية , عندما تكون منتهية , تسمى العدد المشتق للدالة٤‏ على 

اليمين في ه ونرمز له بالرمز : (») ر . 
بطريقة ماثلة نعرف قابلية اشتقاق دالة على اليسار في عدد . 

نرمزللعدد المشتق للدالة ۴ في العدد ج بالرمز: (4)ج/ . 
غير ق ش على اليمين في ج 
ومنحنى 1 يقبل نصف ماس 
عمودي على اليمين النقطة 


في م/م 


۴ ق ش على اليمين 
في به ومنحنى 1 يقبل 
نصف ماس مائل على 
اليمين ()/)1 


۴ ق ش على اليمين 
في ه ومنحنى 1 يقبل 
نصف ماس أفقي على 
یمین 1/1/0 


تكون دالة ۴ قابلة للاشتقاق في عدد ج إذا وفقط إذا كانت قابلة 
للاشتقاق على اليمين في ج و قابلة للاشتقاق على اليسار في 2 


AQE‏ مان 


تكون دالة ۴ ق ش على مجال |5,»| إذا كانت ق ش في جميع نقطه . 
.تكون ۴ ق ش على [ط,»] إذا كانت ق ش على [ط.»| وعلى اليمين في ي 
.تكون + ق ش [ط,م| إذا كانت ق ش على 0,5[ وعلى اليسار في طا . 

ملاحظة : نعرف بالمثل قابلية اشتقاق دالة على باقي أنواع اجالات . 
ماس منحن دالة - نصف ماس منحن دالة 

إذا كانت دالة fقابلة‏ للاشتقاق في ج عدد فإن منحناها يقبل ثماسا في 

النقطة ([4)/ :)11 معادلته ‏ (6)ر+ (م-ع).(ه)/ دير 

ملاحظة : العدد (5)2/ هو المعامل الموجه للمماس في ج . 


.إذا كانت ۴ ق ش على اليمين في ج فإن منحناهايقبل نصف ماس على 
اليمين في النقطة Mla; f(a)‏ معادلته : ا فا 


X> 4‏ 
.إذا كانت ۴ ق ش على اليسار في ج فإن منحناهايقبل نصف ماس على 
اليمين في (() ;1)4 معادلته : (»)ر + (ه-ءد).(ه)ج/ - 


X > 4 


.مشتقة المركبة . .مشتقة الدالة العكسية : 
مشتقة المركبة في نقطة 
لتکن 1 دالة معرفة على مجال [N‏ و ي دالة معرفة على مجال آز حيتت 
ل ح (7)/ .لیکن ج عنصرا من 1 . 
إذا كانت الدالة ۴ ق ش في ج و الدالة ۾ ق ش في (a)‏ / 
فان : /ر هيم ق ش في 2 و لدينا : 


(g° -(ه) تر‎ £'(a)x g'(f(a)) 


لتكن ۴ دالة معرفة على مجال 1[ و ي دالة معرفة على مجال [ بحيث 
.£()cJ‏ 
إذا كانت الدالة ۴ ق ش على 1 و الدالة چ ق ش على إر 


فون f‏ هع ق ش على ١‏ ولكل × من 1 :([]/)'3(*8”/ -(:)(/هم) 


لتكن 1 دالة متصلة ورتيبة قطعا على مجال 1. 
إذا كانت ۴ قابلة للإشتقاق في عدد جو 0 عد( )كر فإن الدالة 


'/ قابلة للإشتقاق في(4©)/ر =( ولدينا - 1 


7 20-706 
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حي د ا ع ع 2 0 ع د ع ع ع عم ع و صمي ع ع عسي ع a‏ ص ع عي عا عي عا عي اع لصي اس صمي اس عو ا لم د 
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خاصية:مشتقة دالة الجذر ليكن ١‏ عددا حقيقيا موجبا قطعا .و1 دالة معرفة على مجموعة 0( . 
. . بن 3 اللا ٠‏ تة قن 
ليكن , من [11--* N‏ .دالة الجذر من الرتبة ۸ ق ش نقول إن # دورية و” دور ها إذا كان: 


على R‏ ولدينا : أ لكل د من 4 
. 


6.مشتقات الإعتيادية کک 1 


١ N*—} لیکن 1 من‎ 


إذا كانت ١)‏ دالة قابلة للإشتقاق وموجبة قطعا على مجال 1[ 
إن الدالة "١‏ قبل للإشتقاق على 1 ودين ا 
(u) =‏ لكل ع من ] . 

nez 1 1 


لتكن 1 دالة قابلة للإشتقاق على مجال 1[ . 
. 1 تزايدية على [ يكافئ 0 <(ع«اكر لكل ع من [ . 
.£ تناقصية على [ يكافئ f'(x)=0‏ لكل × من 1 


لتكن + دالة ق ش على جال مفتوح 1 و × عنصر من | 


1 
عد ال-2 


تقبل1 مطرافا في × إذا وفقط إذا كانت ”1 تنعدم في × وتغير 


o.‏ ۰ العم sin(‏ جروا 
إشارهاي X0‏ 


لتكن 1 دالة قابلة للإشتقاق مرتين على مجال ] . 
. تقعر © موجه نحو الأعلى يكافئ 0 <()"/ لكل × من ] 


. تقعر © موجه نحو الأسفل يكافئ 0 >[3)"/ لكل × من 1 1 


هندسيا :0 يوجد تحث جميع ماساته 


كك 
كه 
« الكال.»)/ سدصن د سحو». ‏ | | 08 00000 | E‏ 
" 
1 


.إذا كانت * 1 تنعدم في 30 من 1 وتغیرإشارقا بجوار م3 


هندسيا : تقير © يتغير في النقطة (( ر×) ,)1 . E TTT uv—uv'‏ 
ا 


لتكن ؟ دالة معرفة على مجموعة 0[ و ج وط عددين حقيقيين 
. يكون المستقيم ذو المعادلة ى = × محور تماثل منحنى 1 إذاوفقط 
إذا کان لكل × من 0 لدينا 
/(24-x×(= £ )x(‏ 
. تكون النقطة (2)4,6) مركز تماثل منحنى 2 إذا وفقط إذا كان 


لكل د من 0 لدينا : 2a—xeD‏ 
f(x)‏ مه در - ه2)/ 


.مجورتمائل منحنى دالة دائما يكون مواز نحور الأراتيب. 
.مركزتمائل منحنى دالة لا ينتمي بالضرورة إليه. 


| 2بکالوري 
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